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Tentissa ei saa kayttad laskinta eikd kirjallista materiaalia.

1. Oletetaan, etta vektorit u ja v ovat lineaarisesti riippumattomia R":mn vektoreita.
Osoita, ettd u -+ v ja u — v ovat lineaarisesti riippumattomia.

2. Olkoon A € R**? ja B € R¥*. Tiedetisin, etti rank(B) = 2 ja etta
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Osoita tarkasti, ettd R(A) = R(B).
3. Maarittele seuraavat késitteet
a. aliavaruuden kanta,

b. ortonormaali joukko,

c¢. matriisin karakteristinen polynomi.
4. Olkoon u € R", u # 0, ja U = span(u). Maarittelemme Householderin matriisin
H=1I-z-uu" eR™"
da. Osoita etta B =H

b. Osoita, ettd u on H:n ominaisvektori. Miki on sitd vastaava ominaisarvo?

c. Olkoon y € U*. Osoita, ettd y on H:m ominaisvektori. Miki on sitd vastaava
ominaisarvo?



