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tentti 4.12.2006 o 0 {) Jf_ i
Ansaitut bonuspisteet saat palauttamalla tehtédvipaperin ao. 4

luennoitsijalle ( Kauhanen 1. jakso, Pirttiméaki 2. jakso). a) Piinintegiointialue

Ei laskimia, taulukot jaetaan b)  Vaihda integrointijérjestys
c) laske integraali
. Laske J. Fedr,kun F=[-yx, z y] jaCon (i) Laske ” cos[x~y)dx dy , missd R on x—akselin ja y—akselin
C R X+y
@ r(r) :['ﬁ"ﬂ/ﬂ’ te[1,2] sekd suorien x+y=1 ja x+y=2 rajoittama joukko 1.
neljanneksessi.

(ii) suora joka yhdistdd pisteet (0,0,0) ja (1,2, 2).

% (i) Madaridd kentéan F = yzi +xzj +xyk skalaaripotentiaali
(mikali on olemassa). '

(ii) Laske j F.dr, kun C on jana pisteestd (1, 1, 1)
C
pisteeseen (2, -1, 3). (I (i)-kohdasta)

(iii) Olkoon r=(x,y,z) ja r=|r ja a vakiovektori.
Laske Ve(axr) ja Vr.

& (i) Laske pinnasta z + x2 + y2 =1 ensimméiseen oktanttiin
jdédvan pinnan pinta-ala.

(ii) Olkoon vektorikenttd. F(r) =r + [-1, 1, 3], r =[x, y, z] .
Laske vektorikentéin I vuo ldpi puolipallon x2 + y2 + (z42)2 = 9,
-2<z . pinnan (pinnan positiivinen puoli on yldpuoli, siis vuon
suunta "ylospain”).
(Huom. vain puolipallon pinta)

4.  Olkoon F =yzeX i+ xz(l+eX)j+e¥k

Laske H (VxF)endos ( J'J'(pr).,,ds ), kun n on S:n
S s

yksikkénormaali,
ja pinnan positiivinen puoli on yldpuoli ja S on puolipallon pinta:

x2 +y24 (z + 3)% =4, 3<7 .




